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3.1.4  不定积分的换元法 

        利用积分性质和简单的积分表可以求出 

不少函数的原函数,   但实际上遇到的积分凭 

这些方法是不能完全解决的. 

        现在介绍与复合函数求导法则相对应的 

积分方法 —— 不定积分换元法. 它是在积分 

运算过程中进行适当的变量代换,   将原来的 

积分化为对新的变量的积分,  而后者的积分 

是比较容易积出的. 



  :公式首先看复合函数的导数
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第一换元法(凑微分法) 

定理1 设 )(uf 具有原函数，
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实际解题时,常常省略上述过程中的第三与第四等号. 



二、常见的一些凑微分形式 
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常见的一些凑微分形式: 
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三、第一换元积分法习例 
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注意: 当被积函数是三角函数相乘时，
拆开奇次项去凑微分. 
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同理可得 .tanseclnsec  Cxxxdx
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方法 改变中间变量的设置方法. 
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（应用“凑微分”即可求出结果） 

四、第二换元积分法 
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(2)一般规律如下：当被积函数中含有 
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(3)以上三种代换称为三角代换.通常通过三角代换去根号. 
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五、第二换元积分法习例 
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注意： 以上几例所使用的均为三角代换. 

三角代换的目的是消去根式. 

一般规律如下：当被积函数中含有 

22
)1( xa  可令 ;sin tax 

22
)2( xa  可令 ;tan tax 

22
)3( ax  可令 .sec tax 

t

a

x
22

ax 
t

a
x

22 xa 
t

a

x22
ax 



基
本
积
分
表 

 

;coslntan)16(   Cxxdx

;sinlncot)17(   Cxxdx

;tanseclnsec)18(   Cxxxdx

;cotcsclncsc)19(   Cxxxdx

;arctan
11

)20(
22

C
a

x

a
dx

xa




基本积分表2—公式16-24 
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小结 

两类积分换元法： 



（一）凑微分 

（二）三角代换 

基本积分表(2) 

  在第一类换元法中，选择变量代换，没有一般
规律。要求：熟记基本积分公式，多做练习。  



思考题 

1  第一、二类换元法的主要区别 

2  三角换元时变量应如何回代？ 

 


